
 

 

Enunciado: 

 

 

Solución: 

Para mayor comodidad en la resolución gráfica y con derivadas de este problema llamemos x al valor de a e y al 

valor de b. 

Entonces tendremos: 𝑥 > 0, 𝑦 > 0, 𝑥 + 𝑦 = 1 ⇒ 𝑦 = 1 − 𝑥. 

 

Primera forma de resolverlo (sin usar derivadas): 

La función producto sería 𝑃(𝑥, 𝑦) = 𝑥 ∙ 𝑦, que se podría poner como 𝑃(𝑥) = 𝑥 ∙ (1 − 𝑥) = 𝑥 − 𝑥2. Función que 

tiene un máximo en el punto que hemos de hallar. 

Como se trata de una función cuadrática cóncava (ramas hacia abajo), tendrá un máximo en su vértice (𝑥𝑣 , 𝑦𝑣) de la 

función 𝑃(𝑥), siendo 𝑥𝑣 = −
𝑐𝑜𝑒𝑓.  𝑑𝑒 𝑥

2∙𝑐𝑜𝑒𝑓.  𝑑𝑒 𝑥2 = −
1

−2
=

1

2
 ; con lo cual 𝑦𝑣 =

1

2
− (

1

2
)

2
=

1

2
−

1

4
=

1

4
. 

Por tanto el producto máximo es ¼ y se alcanza cuando 𝑥 =
1

2
= 𝑦. O sea que el mayor valor del producto de  𝒂 ∙ 𝒃 

es ¼. 

Ver el archivo de Geogebra al respecto (solución de forma gráfica). Enlace: 

https://www.geogebra.org/m/sjdqkrft  

 

Segunda forma de resolverlo (usando derivadas): 

Se procede igual que antes hasta considerar 𝑃(𝑥) = 𝑥 − 𝑥2; 

Hallamos los puntos críticos de dicha función polinómica: 𝑃´(𝑥) = 1 − 2𝑥 = 0 ⇒ 𝑥 =
1

2
 (sólo hay uno). 

Calculamos la segunda derivada de la función en dicho punto crítico: 𝑃´´(𝑥) = −2 ⇒ 𝑃´´ (
1

2
) = −2 < 0 (por tanto en 

dicho punto hay un máximo). El máximo se alcanza en el punto 𝑥 =
1

2
 y vale 𝑃 (

1

2
) =

1

2
− (

1

2
)

2
=

1

4
. 

 

Así pues, el producto máximo de ambos es ¼ y como 𝑥 =
1

2
 , e 𝑦 =

1

2
  se tiene 𝑎 = 𝑏 =

1

2
. 
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https://www.geogebra.org/m/sjdqkrft
https://blogsaverroes.juntadeandalucia.es/profematesjac/

