
 

Enunciado: 

 

 

 

Solución: 

Veamos de nuevo la gráfica (he cogido el dominio entre -2 y 4 pues es más que suficiente para hallar lo que 

nos piden). 
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La línea azul representa a la función  𝑓(𝑥) = 𝑥 ∙ 𝑠𝑒𝑛 𝑥 y la línea verde a la función  𝑔(𝑥) =
arctan 𝑥

1+𝑥2   (una 

forma de verlo es evaluarlas en el punto 2, por ejemplo y ver sus respectivas ordenadas). 

Observación: los puntos P y Q de intersección de ambas son aproximaciones que nos da el enunciado del 

ejercicio. 

 

El área de la región buscada será la integral ∫ (𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)) 𝑑𝑥
3´1

0´66
=  ∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥

3´1

0´66
− ∫ 𝑔(𝑥) 𝑑𝑥

3´1

0´66
 

 

Vamos a hacer ambas integrales: 

Para ello necesito hallar una primitiva de cada función. 

∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥 = ∫ 𝑥 ∙ 𝑠𝑒𝑛 𝑥 𝑑𝑥 

La hacemos por partes: 

{
𝑢 = 𝑥 ⇒ 𝑑𝑢 = 𝑑𝑥

𝑑𝑣 = 𝑠𝑒𝑛 𝑥 𝑑𝑥 ⇒  𝑣 = − cos 𝑥
 

 

Aplicamos: ∫ 𝑢 ∙ 𝑑𝑣 = 𝑢 ∙ 𝑣 − ∫ 𝑣 ∙ 𝑑𝑢 

 

Por tanto: ∫ 𝑥 ∙ 𝑠𝑒𝑛 𝑥 𝑑𝑥 = 𝑥 ∙ (− cos 𝑥) − ∫(− cos 𝑥) 𝑑𝑥 = −𝑥 ∙ cos 𝑥 + 𝑠𝑒𝑛 𝑥 + 𝐶 

 

Una primitiva de la función f sería −𝑥 ∙ cos 𝑥 + 𝑠𝑒𝑛 𝑥. 

 

Ahora de la función g: 

∫ 𝑔(𝑥) 𝑑𝑥 = ∫
arctan 𝑥

1 + 𝑥2
 𝑑𝑥 

 

La hacemos por cambio de variable: 

{
𝑡 = arctan 𝑥

𝑑𝑡 =  
𝑑𝑥

1 + 𝑥2

 

Y sustituyendo: 

∫
arctan 𝑥

1 + 𝑥2
 𝑑𝑥 =  ∫ 𝑡 ∙ 𝑑𝑡 =

𝑡2

2
+ 𝐶 =

(arctan 𝑥)2

2
+ 𝐶 

 

Luego, una primitiva de la función g es:  
(arctan 𝑥)2

2
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Ahora (no olvidemos activar el modo radián en nuestra calculadora): 

 

∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
3´1

0´66

=  ∫ 𝑥 ∙ 𝑠𝑒𝑛 𝑥 𝑑𝑥 =  [−𝑥 ∙ cos 𝑥 + 𝑠𝑒𝑛 𝑥]0´66
3´1

3´1

0´66

= 

 

−3´1 ∙ cos 3´1 + 𝑠𝑒𝑛 3´1 + 0´66 ∙ cos 0´66 − 𝑠𝑒𝑛 0´66 ≈ 3´047 

 

 

Y 

∫ 𝑔(𝑥) 𝑑𝑥
3´1

0´66

=  ∫
arctan 𝑥

1 + 𝑥2
 𝑑𝑥 =  [

(arctan 𝑥)2

2
]

0´66

3´1

=
3´1

0´66

 

 

(arctan 3´1)2

2
−

(arctan 0´66)2

2
≈ 0´622 

 

 

Y el área que nos piden será aprox. :  3´047 −  0´622 ≈ 𝟐´𝟒𝟐𝟓 u2 (unidades cuadradas) pr
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