
 

Enunciado: 

 

 

Solución: 

Sabemos que las dos diagonales de un paralelogramo se cortan en su punto medio O y además: 

𝐴𝑂𝐵̂ = 180° − 75° = 105°  (siendo 𝑂̂ = 75°) 

En el triángulo 𝐵𝑂𝐶 tenemos (por el teorema del coseno):  𝐵𝐶2 = 32 + 72 − 2 ∙ 3 ∙ 7 ∙ cos 75° 

 

𝐵𝐶 = √58 − 42 ∙ cos 75°  cm (el lado AD mide lo mismo al tratarse de un paralelogramo). 

 

Por otra parte en el triángulo DOC (por el teorema del coseno):  𝐷𝐶2 = 32 + 72 − 2 ∙ 3 ∙ 7 ∙ cos 105° 

 

𝐷𝐶 = √58 − 42 ∙ cos 105°  cm (el lado AB mide lo mismo al tratarse de un paralelogramo). 

 

Ya tenemos los cuatro lados del paralelogramo: 

𝑨𝑫 = 𝑩𝑪 = √58 − 42 ∙ cos 75° = √58 − 42 ∙
√6−√2

4
= √58 −

21∙(√6−√2)

2
=

√𝟏𝟏𝟔−𝟐𝟏∙(√𝟔−ඥ𝟐)

𝟐
   cm 

𝑨𝑩 = 𝑫𝑪 =  √𝟓𝟖 − 𝟒𝟐 ∙ 𝐜𝐨𝐬 𝟏𝟎𝟓° = √𝟓𝟖 − 𝟒𝟐 ∙
√𝟐−√𝟔

𝟒
= √𝟓𝟖 −

𝟐𝟏∙(√𝟐−√𝟔)

𝟐
=

√𝟏𝟏𝟔+𝟐𝟏∙(√𝟔−ඥ𝟐)

𝟐
  cm 
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Aproximadamente: 

AD = BC =    cm   y  AB = DC =   cm. 

 

Ahora calculemos los ángulos. 

En el triángulo ADC aplicamos el teorema del coseno: 

142 = 𝐴𝐷2 + 𝐷𝐶2 − 2 ∙ 𝐴𝐷 ∙ 𝐷𝐶 ∙ cos 𝐷̂  ⇒  cos 𝐷̂ =
196 − 𝐴𝐷2 − 𝐷𝐶2

−2 ∙ 𝐴𝐷 ∙ 𝐷𝐶
 

Pero: 

196 − 𝐴𝐷2 − 𝐷𝐶2 = 196 −
116 − 21 ∙ (√6 − ඥ2)

2
−

116 + 21 ∙ (√6 − ඥ2)

2
= 

=
392 − 116 + 21 ∙ (√6 − ඥ2) − 116 − 21 ∙ (√6 − ඥ2)

2
= 80 

Y 

−2 ∙ 𝐴𝐷 ∙ 𝐷𝐶 = −2 ∙ √116 − 21 ∙ (√6 − ඥ2)

2
 ∙ √116 + 21 ∙ (√6 − ඥ2)

2
=  

= −2 ∙ √1162 − 212(√6 − √2)
2

4
= −√13456 − 441(6 − 4√3 + 2) = −√9928 + 1764 ∙ √3 

 

Por tanto: 

cos 𝐷̂ =
196 − 𝐴𝐷2 − 𝐷𝐶2

−2 ∙ 𝐴𝐷 ∙ 𝐷𝐶
=

80

−ඥ9928 + 1764 ∙ √3
= −

80 ∙ ඥ9928 + 1764 ∙ √3

9928 + 1764 ∙ √3
 

 

𝑫̂ = 𝒂𝒓𝒄 𝐜𝐨𝐬 ൭−
𝟖𝟎 ∙ ඥ𝟗𝟗𝟐𝟖 + 𝟏𝟕𝟔𝟒 ∙ √𝟑

𝟗𝟗𝟐𝟖 + 𝟏𝟕𝟔𝟒 ∙ √𝟑
൱ ≈ 𝟏𝟑𝟒°  𝟑𝟓´  𝟒𝟑. 𝟔𝟐" ≈ 𝑩̂ 

 

Como la suma de los cuatro ángulos interiores de un cuadrilátero es 360° y los ángulos A y C ser iguales (por tener 

sus lados paralelos) se tiene: 

 

𝑨̂ =
𝟑𝟔𝟎° − 𝟐 ∙ 𝑫̂

𝟐
= 𝟏𝟖𝟎° − 𝑫̂ ≈ 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟑𝟒°  𝟑𝟓´ 𝟒𝟑. 𝟔𝟐" = 45°  24´  16.38" ≈ 𝑪̂ 
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