
Solución al problema de “Calcula el módulo de z al cuadrado”

Enunciado:

Solución:
Lo primero que vamos a ver es que |z2|=|z|2

Sea z=a+bi, entonces z2=a2−b2+2ab⋅i; |z|=√a2+b2⇒|z|2=a2+b2

Por otra parte: |z2|=√ (a2−b2 )2+ (2ab )2=√a4−2a2b2+b4+4 a2b2=
=√a4+2a2b2+b4=√ (a2+b2 )2=a2+b2=|z|2

Observando el triángulo ΔOQN: tanθ=12
8

=3
2
⇒θ≈56 º 18´ 35.76'' 

Además |O⃗Q|=√122+82=√208⇒|O⃗Q|2=208

En el triángulo ΔOPQ tenemos que: ÔPQ=180 º−2θ≈67 º 22' 48.49'' y utilizando 
el teorema de los senos en dicho triángulo:

|O⃗Q|
senÔPQ

=
|z|
senθ

⇔|z|= senθ⋅
|O⃗Q|

senÔPQ
=13⇒|z2|=|z|

2
=132=169

Solución: 169
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