
Solución al problema de “Función polinómica de grado 3”

Enunciado:

Solución:
Llamemos a la función solicitada: f (x)=a x3+b x2+c x+d.

Al pasar la gráfica por el punto (1, 1) se tiene: 1=f (1)=a+b+c+d

Al ser derivable (por ser polinómica) y tener un máximo en el punto de abcisa 1 
se tiene: 0=f ´ (1) ; pero f ´ (x)=3 a x2+2b x+c, luego: 0=3 a+2 b+c.

El punto (0, d) es un punto de la gráfica y la recta tangente a la gráfica en el 

punto de abscisa 0 es: r≡ y− y0=f ´ (x0)⋅(x−x0)≡ y−d=f ´ (0)⋅(x−0)
r≡ y−d=cx≡ y=cx+d

Según se nos indica r≡ y=x , luego c=1 y d=0.

Con lo que nos queda el sistema: { a+b+1=13 a+2b+1=0
≡{ a+b=0
3 a+2b=−1 cuyas soluciones 

son a=−1 y b=1

Solución: f (x)=−x3+x2+x

Veamos la gráfica con Geogebra:
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