Solucion a “f nunca toma valores
positivos”

Enunciado:

Demostrar que la funcién
f:DCR—-R
definida por: f(z) =z -1 —z/z
nunca toma valores positivos

Solucion:

El dominio D de la funcion fes D=[0, +oo); dicha funcion es continua en su dominio y
derivable en el intervalo (0, +oo).

Ademas f(0)=—1<0

Su funcion derivada es:

1
= _(‘/;"'X’Z‘/—'): 7)( 1-% (también es continua en el intervalo
X
(0, +oo)_
Pero: f '(x)=0:¥=14: x=§=x=g

—<0

s

Para 0<X<§ se tiene que f' ( )>0 , por lo que f es estrictamente creciente en dicho

intervalo ( (0, 4/9) ).

4
Para X>§ se tiene que f '(x)<0 , por lo que f es estrictamente decreciente en dicho

intervalo ( (4/9, +x) ).
Asi pues, la funcion f presenta un mdximo absoluto en el punto P(4/9, -23/27). Ten en
cuenta que -23/27 > -1=f(0).

Por tanto, siempre toma valores negativos y nunca toma valores
positivos. c.q.d
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